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 مساحت 

 برای محاسبه حجم و مساحت جانبی ابتدا باید مساحت و محیط شکل های مختلف را خوب بدانیم.  

 )یادتون نره مساحت یعنی سطح داخل شکل و محیط یعنی دور تا دور شکل(

 پس ابتدا به مرور مساحت و محیط اشکال مختلف می پردازیم:

 

 . مربع: 1

𝑎    * مساحت: یک ضلع ضرب در خودش   × 𝑎 = 

4𝑎   4 × اندازه ضلع* محیط:   = 

 

 

 : مساحت و محیط مربع مقابل را محاسبه کنید.1 مثال

5         * مساحت:  × 5 = 25 

4             * محیط:  × 5 = 20 

 

 

 

 

 

  . مستطیل:2

𝑎   * مساحت: طول × عرض   × 𝑏 = 

2𝑎    * محیط: دوبرابر طول + دوبرابر عرض  + 2𝑏 = 

 

  : مساحت و محیط مستطیل مقابل را محاسبه کنید.2 مثال

 56 = 8 × 7               * مساحت: 

  30 = ) 8 + 7 ( × 2            * محیط: 
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 . مثلث غیر قائمه:3

       * مساحت: 
قائده × ارتفاع 

2
   

𝑎×ℎ

2
=  

𝑎   جمع سه ضلع* محیط:   + 𝑏 + 𝑐 = 

 

  : مساحت و محیط مثلث مقابل را محاسبه کنید.3مثال 

                * مساحت: 
6 × 10

2
= 30 

10                    * محیط:  + 7 + 8 = 25 

 

 

 

 

  . مثلث قائمه الزاویه:4

 

 * مساحت:     
قائده × ارتفاع 

2
   

𝑎×𝑏

2
=  

𝑎   سه ضلع* محیط: جمع   + 𝑏 + 𝑐    

 

 

   : مساحت و محیط مثلث قائمه الزاویه مقابل را محاسبه کنید.4مثال 

 

                * مساحت:
5 × 4

2
= 15 

 18 = 9 + 4 + 5                    * محیط: 
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 . دایره:  5

 

𝑟   * مساحت: شعاع × شعاع × عدد پی  × 𝑟 × π   

2   × عدد پی 2* محیط: شعاع ×   × 𝑟 × π        

 

 

 

  ( π=  14/3)  : مساحت و محیط مثلث قائمه الزاویه مقابل را محاسبه کنید.5مثال 

 

4               * مساحت:  × 4 × 3/14 = 50/24 

2             * محیط:  × 4 × 3/14 = 25/56 

 

 

 

 . لوزی 6

                 * مساحت:
قطر کوچک  ×  قطر بزرگ  

2  مساحت  = 

 

                                                 
 𝑏  × 𝑐 

2
 مساحت     = 

 محیط   =  4یک ضلع ×                                                       * محیط:

 

                                                                       a   ×4   =    محیط 

 

 

                                          
 7  × 6 

2
=  مساحت      = 21

 

 محیط    =   4×  5    =20                                                              
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  متوازی الاضلاع: 

 

 

 

𝑏      =مساحت × ℎ 

2𝑎    * محیط: دوبرابر طول + دوبرابر عرض + 2𝑏 = 

 

 

 

 48 = 6 × 8               * مساحت:

  26 = ) 8 + 5 ( × 2            * محیط:
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        مشنور مثلثی           قاعده                          استوانه                  

 

 

 

 

              

 مشنور پنج وجهی       مکعب مستطیل )منشور چهاروجهی(       

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 منشور محاسبه حجم 

 تعریف حجم: مقدار فضای داخل اشکال سه بعدی 

 یک فرمول کلی وجود دارد: منشورهابه طور کلی برای تمامی  •

 

 ارتفاع × مساحت قاعده = حجم          

 𝑉 = 𝑆 × ℎ 
  

 

 همچنین تعداد یال، راس و وجه را پیدا کنید. : مقدار حجم و مساحت جانبی و مساحت کل اشکال زیر را بیابید.6مثال 

 .  مکعب:1

 می باشد. 3بوده و ارتفاع شکل  3مقابل یک مربع به ضلع  قاعده شکل

 

 ارتفاع × مساحت قاعده = حجم 

 = حجم         3× 3×              3=    27           

 

 

 

 . مکعب مستطیل 2

 

 می باشد.  ......بوده و ارتفاع شکل  .....و عرض  ....عده شکل مقابل یک مستطیل به طول قا

 

 ارتفاع × مساحت قاعده = حجم 

 = حجم                         
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 . منشور مثلثی: 3  

 می باشد.  .......می باشد و ارتفاع شکل  .......و ارتفاع  ......به قاعده قاعده شکل مقابل یک مثلث 

 

 ارتفاع × مساحت قاعده = حجم 

 = حجم                                  

 

 

 

 . منشور مثلثی )قائم الزاویه(:4

 . می باشد .......بوده و ارتفاع شکل  ......و  ......و  .....قائم الزاویه به اضلاع  قاعده شکل مقابل یک مثلث

 

 ارتفاع × مساحت قاعده = حجم 

 = حجم                            

 

 

 

 

  . استوانه:5

 است.  .......بوده و ارتفاع شکل  .....قاعده شکل مقابل یک دایره به شعاع 

 

 

 ارتفاع × مساحت قاعده = حجم 

 = حجم                               
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 هرم پنج ضلعی     هرم شش ضلعی                 مخروط      هرم مربعی         هرم مثلثی  

 

 

 

 

 



 هرم محاسبه حجم 

 تعریف حجم: مقدار فضای داخل اشکال سه بعدی 

 

 یک فرمول کلی وجود دارد: منشورهابه طور کلی برای تمامی  •

 

1×    ارتفاع × مساحت قاعده          

3
 = حجم   

 𝑉 =
1

3
× 𝑆 × ℎ 

 

 

 مثلثی:هرم . 1

 

 

𝑉 =
1

3
× 𝑆 × ℎ 

𝑉 =
1

3
×

6×10
2

× 5 = 50 

 
 هرم مربعی: . 2

 

𝑉 =
1

3
× 𝑆 × ℎ 

𝑉 =                    
 

 



 هرم مستطیلی: . 3

𝑉 =
1

3
× 𝑆 × ℎ 

𝑉 =                    
 

 

 هرم لوزی:. 4

 .سانتی متر باشد  12و ارتفاع هرم   6و  8حجم هرمی را محاسبه کنید که قاعده آن لوزی به قطر های 

𝑉 =
1

3
× 𝑆 × ℎ 

𝑉 =                    
 

 

 : . مخروط5

 

𝑉 =
1

3
× 𝑆 × ℎ 

𝑉 =                    
 

 

 

 

 

 



 حجم و مساحت کره 

 

 

 

 

    
   کره                    نیم کره     

  

𝑉کره =
4

3
𝜋𝑟3 

𝑆کره = 4𝜋𝑟2 

 

𝑉نیم کره =
2

3
𝜋𝑟3 

𝑆 نیم کره توخالی = 2𝜋𝑟2 

𝑆 نیم کره توپر = 3𝜋𝑟2 

 

 

 

 

 



 مساحت شکل های زیر را بیابید. حجم و 

 : کره. 1

𝑉کره =
4

3
𝜋𝑟3 

               𝑉کره =
4

3
𝜋63 = 288π 

𝑆کره = 4𝜋𝑟2 

               𝑆کره = 4𝜋62 = 144𝜋 

 

 

 :نیم کره توخالی و توپر. 2

𝑉نیم کره =
2

3
𝜋𝑟3 

𝑉نیم کره =           

𝑆 نیم کره توخالی = 2𝜋𝑟2 

𝑆 نیم کره توخالی =           

 

 

𝑆 نیم کره توپر = 3𝜋𝑟2 

𝑆 نیم کره توپر =           

 



 دوران 

 

 دوران مستطیل: . 1

 از دوران مستطیل حول اضلاعش، استوانه بوجود می آید. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ضلعی از مستطیل که ثابت بوده و مستطیل حول آن دوران می کند، ارتفاع استوانه را تشکیل داده و ضلع دیگر  نکته:

 شعاع استوانه می شود.

 

 

 



 مثال:  

 

 

 

 

 

 

 

 

 ارتفاع × مساحت قاعده = حجم

 = حجم    2× 2× 3×         4=        48                            

 

 

 

 

 

 

 

 ارتفاع × مساحت قاعده = حجم 

 = حجم     4×4×3×         2=       96                      
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 )حول اضلاع قائمه(:. دوران مثلث قائم الزاویه2

 بوجود می آید.  مخروط، قائمه اش حول اضلاع مثلث قائم الزاویهز دوران ا

 

 

 

 

 

 
 

ضلعی از مثلث که ثابت بوده و مثلث حول آن دوران می کند، ارتفاع مخروط را تشکیل داده و ضلع دیگر شعاع   نکته:

 قاعده مخروط می شود. 

 

 مثال:  

 دوران داده را بیابید.   های دوران می دهیم. حجم شکل   6و یکبار حول ضلع   3را یکبار حول ضلع   6و   3مثلث قائم الزاویه ای به اضلاع  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 . دوران دایره، نیم دایره و ربع دایره:2

 ازدوران دایره حول قطر، کره بوجود می آید.  •

 

 

 

 

 از دوران نیم دایره حول قطر، کره بوجود می آید. •

 

 

 

 

 از دوران نیم دایره حول شعاع عمود بر قطر، نیم کره بوجود می آید.  •

 

 

 

 

 آید.از دوران ربع دایره حول شعاع، نیم کره بوجود می  •

 

 

 

 

پس برای محاسبه حجم و مساخت شکل   در همه شکل های فوق، شعاع شکل قبل از دوران با شعاع شکل بعد از دوران برابر است. نکته:  

 دوران یافته، از اندازه شعاع شکل قبل از دوران استفاده می کنیم.



 


